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■ 複素数 α，β が |α | < 1，|β | < 1 をみたすとき，不等式∣∣∣∣ α− β

1− αβ

∣∣∣∣ < 1

が成り立つかどうか調べよ．

（解） | z | = z z であることに注意すると，

1−
∣∣∣∣ α− β

1− αβ

∣∣∣∣2 =
| 1− αβ |2 − |α− β |2

| 1− αβ |2
=

(1− αβ) (1− αβ)− (α− β) (α− β)

| 1− αβ |2

=
(1− αβ) (1− αβ)− (α− β) (α− β)

| 1− αβ |2
=

(1− |α |2) (1− |β |2)
| 1− αβ |2

> 0

より ∣∣∣∣ α− β

1− ᾱ β

∣∣∣∣ < 1

が成り立つ．
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