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■ (A,B) を R の切断とし，Â = A ∩Q，B̂ = B ∩Q とおく．γ = (Â, B̂) ∈ R であるとき，命題

∀x (x ∈ A =⇒ x ≤ γ)

が成り立つことを示せ．

（解） x > γ と仮定する．有理数の稠密性により，x > q > γ をみたす q ∈ Q が存在する．二項関係 < の定

義より Â ⊊ Q \Qq であるから，r ∈ B̂ \Qq が存在し，r ≤ q がみたされる．r ∈ B̂ より q ∈ B̂ ⊂ B である

から，x ∈ B，つまり，x /∈ A となる．対偶をとることにより，示すべき命題が成り立つ．

1


