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●　 A = {x ∈ R |x ≥ 0 ∧ xn ≤ a }，s = supA とするとき，sn ≤ a であることを示せ．

（解） sn > a を仮定する．正数 p，ε を
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で定義する．明らかに p > 1，0 < ε < 1/2 である．(−ε)
ℓ ≤ 1 （ℓ ≥ 0）より
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であるから，0 < s− ε ̸∈ A である．x ≥ s− ε なら，

xn − (s− ε)
n
= {x− (s− ε)}

n−1∑
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より x ̸∈ A である．これは s が A の上限であることに反する．したがって，sn ≤ a である．
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